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Aufgabe 1: (25 Punkte)
Zeigen Sie, dass fiir die Regel
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des Sequenzenkalkiils . gilt: Wenn die Voraussetzung korrekt ist, dann ist die Konsequenz korrekt.

(3A) : falls y ¢ frei(T, 3z @, ¢)

Aufgabe 2: (25 Punkte)
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Zeigen Sie, dass die Regel im Sequenzenkalkiil .7 ableitbar ist.

Aufgabe 3: (25 Punkte)

Sei M eine Menge und sei /C ein Kalkiil iiber M. Im Folgenden notieren wir Ableitungsregeln iiber
M der Form
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Definition:
(a) Eine Ableitungsregel % iiber M heiBt in K ableitbar, wenn b aus {a1, ..., a,}

in /C ableitbar ist.

(b) Zwei Kalkiile /IC; und Cy iiber M heillen gleich stark, wenn fiir alle V' C M gilt:
Die Menge der aus V in KC; ableitbaren Elemente ist gleich der Menge der aus V'
in /Cq ableitbaren Elemente.

Zeigen Sie, dass fiir allen € Nund alle a1, ..., a,,b € M gilt:

a---a ay...a

™ st genau dann in /C ableitbar, wenn K und U { i } gleich stark sind.

Aufgabe 4: (25 Punkte)

Betrachten Sie die Regel
(vV3)
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(a) Priifen Sie, ob die Regel (V3) im Sequenzenkalkiil . ableitbar ist.

(b) Sei .’ der Kalkiil, der aus dem Sequenzenkalkiil . durch Hinzufiigen der Regel (V3) ent-
steht. Priifen Sie, ob jede Sequenz in .’ ableitbar ist.



