I1I. Tarskis Theorem




Woruber reden wit?

T ist eine Menge von Gddelnummern von
wahren Sétze aus L. Ist T Arithmetisch?

Tarski Theorem antwortet: NEIN



Wiederholung

E, ist Godelsatz fur A, wenn:
E, ist wahr und n € A oder
E, ist falsch und n ¢ A.
E.eTo&neA

Wir zeigen jetzt, dass fur jede Menge A gibt es
Gddelsatz.



F|n]

F(v,) ist ein Formel, v, ist freie Variabel.
Satz F(n) ist aquivalent zu W,(v, =n > F(v,)).

Also: weiter werden wir einfach F[n] statt
.,(v, =n > F(v,)) schreiben.

F(v,) und F[n] sind &quivalent aber nicht gleich!



FUr beliebige n Ausdruck E (egal ob E ist ein
Formel, oder nicht) ist W, (v, =n > E) auch
ein Ausdruck.



Godelnummer

r(e, n) ist Gbdelnummer von E[n] mit
e — Gédelnummer von E
Dann:

Flr beliebige x und y ist r(x, y) G6delnummer
von E.[y].

Zu zeigen: r(x, y) ist Arithmetisch.



Diagonalisierung

Es seil d(x) = r(x, x).

d(x) nennen wir Diagonalfunktion, d ist
Arithmetisch, well r(x, y) ist Arithmetisch.
FUr jedes nist d(n) Godelnummer von E_[n]

FUr jede Menge A es sei A* die Menge von
alle n mit Eigenschatft: d(n) € A.



LLemma 1

Wenn die Menge A Arithmetisch ist, so ist
es auch die Menge A*.

(Das Lemma entspricht der Eigenschaft G,
vom ersten Kapitel)



Theorem 1

Fur jede Arithmetische Menge A gibt es
einen Godelsatz fiir A.

(Das Theorem entspricht dem Lemma D(b)
vom ersten Kapitel)



Theorem 2 — Tarskis Theorem

Die Menge T der Godelnummern wahren
Satze ist nicht Arithmetisch.



