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Aufgabe 1: 4 Punkte

Bestimmen Sie die Gewinnpositionen für0 und1 in folgendem Paritätsspiel:

A : 0

B : 0

C : 3 D : 1

E : 1 F : 2

G : 2 H : 1

I : 0

(Die BeschriftungX : i einer Position bedeutet, dassX die Bezeichnung der Position ist undi ihre
Priorität.)

Aufgabe 2: 6 Punkte

Gegeben sei ein SpielG := (V, V0, E, W, P ), dessen Spielknoten zusätzlich noch mit einem ein-
stelligen RelationssymbolR markiert sind. Hierbei enthältW genau die unendlichen Pfade, die
unendlich oft einen Zustand ausP enthalten.

Sei nunσ := {V0, E, P} die entsprechende Signatur. Geben Sie Formelnϕ0(x) ∈ M-LFP[σ]
undϕ1(x) ∈ M-LFP[σ], so daß für alle Knotenv ∈ V gilt: G |= ϕi[v] genau dann, wenn Spieleri

vonv aus das Spiel gewinnt.

Aufgabe 3: 5 Punkte

Zeigen Sie, daß jedes ParitätsspielG := (V, V0, E, π) so in ein ParitätsspielG′ := (V ′, V ′

0
, E′, π′),

wobeiV ⊆ V ′, umgewandelt werden kann, daß

(1) inG′ nur solche Knoten mehr als einen Nachfolger haben, die die h¨ochste, und damit unwich-
tigste Priorität haben und

(2) von jedem Knotenv ∈ V , Spieler0 genau dann eine Gewinnstrategie inG hat, wenn er eine
Gewinnstrategie inG′ vonv aus hat.



Aufgabe 4: 5 Punkte

SeiG := (V, V0, E, π) ein Paritätsspiel und seienf, f ′ positionale Strategien für Spieler0 in G mit
GewinnmengenW undW ′. Seif ⊳ f ′ folgende zusammengesetzte Strategie:

(f ⊳ f ′)(v) :=

{

f(v) wennv ∈ W

f ′(v) sonst.

Zeigen Sie, daßf ⊳ f ′ eine Gewinnstrategie für Spieler0 mit GewinnmengeW ∪ W ′ ist.


